14 Algebraische vaardigheden

2
, ToSrrd

x+1

X =Sx+4=(x+1)

¥ -S5x+4=x"+2x+1

=Tx=-3
3

x=7

b (sin(x) - 3)* = (2sin(x) — 4)*
sin(x) — 3 =2sin(x) —4 v sin(x) — 3 =-2sin(x) + 4

—sin(x) =—1 v 3sin(x)=7
sin(x) = 1 v sin(x) =1
x =%n +k-2n geen oplossing

Dus x=%n+k~2n.

X

et 2"
e'+2 3e' -1
e‘(3e"—1)=2¢e"(e"+2)
3e'—1=2(e"+2)
Je'—1=2¢"+4
e'=5

x=1n(5)




d (2In(x) — D@ In*(x) - 10) = 4In(x) — 2
2In(x) — DG In’(x) — 10) =2(2In(x) — 1)
2In(x) - 1=0 v 3In’(x) - 10=2
2In(x) =1 v 3In’(x) =12

In(x) = v In’(x) =4
x=e* v In(x)=2 v In(x)=-2
x=e’ vx=e¢ vx=e’
x=\/g v x=¢ vx=L2
e
10" 1 10 10 -1 10 -1 (10" +1)(10* -1
B - 10" — = = -4 X ) 1041
10" -1 10" 10" -1 10" 10" -1 10" -1
Dus y=10"+1.
0 2x
b oy Cx+3 _10(x+3)—2x 10x+30-2x 8x+30
r= 2 S(x+3)+2  Sx+15+2  Sx+17
x+3
Dus y=ox*30
Sx+17
23
. P_a_a+1_ 2a+1)—3a  2a+2-3a _ 2-a
l-a a(a+)(1-a) a(a+D)(1—-a) a(a+1)(1-a)
Dus P=— 2%
a(a+1)(1-a)
3,6
a b 5b+ 6a
4P T oy 3%
2m-> AT
a
5b +6a
Dus P=————.
2ab” —3b

m a flx)=x-¢" geeft f'(x)=1-e"+x-¢"-=1=(1-x)"
f7(x)=0 geeft (1 —x)e™=0

1-x=0
x=1
y
—
(0] 1

max.isf(1)=1-¢"'=¢" =l
e

b F(x)=(-—x—1)e™ geeft F/(x)=—1-e "+ (—x—1)e™ -1
=—¢"+(x+ e =xe" =1(x)
Dus F(x)=(-x—1)e™ is een primitieve van f(x).
¢ f(x)=ax geeft xe"=ax
x=0ve'=a
x=0 v —x=In(a)
x=0 v x=-In(a)

y=ax

O -n(a)

—In(a)

o= [ fx)dc=[(-x-De ;"

0

=(In(a)—1)- " — (=" =(In(@) - 1) - a+ 1 =aln(a)—a+1



a+b 3
m 2 b+2:

a

a+ab=3b+6
ab-3b=—-a"+6
(a=3)p=-a’+6
bz—a2+6
a-3
b 3x+2 6y+1
x—1 y+3

BGx+2)y+3)=(x-1D(6y+1)
3xy+9%x+2y+6=6xp+x—-6y—1
—SBxy+8y=-8x—-7
3xy—8y=8x+7...(1)
(Bx—-8)y=8x+7
_8x+7
YT
Uit (1) volgt 3xy — 8x =8y + 7
x3y—-8)=8y+7
x=8y+7
3y—-8

m a f(x)=Qx+1x* +1 geeft
1
W=2 P 1+ Qx4 1) ——— 2
') x+1+(2x )2x2+1 X

x(2x+1)

=2\xP + 1+ ===
JxX*+1

_2x 4D x(2x+D)

\/x2+1 \/x2+l

_2x2+2+2x2+x

Jxi+1

_ 4x* +x+2
VXt +1
b G(x)=(px+q)Jx* +1 geeft

1
G(x) = pyJx* +1+(px+q) ———2x
24X +1

=p(x2+l)+px2+qx

\/x2+l \/x2+l
_pxXC+p+px +gx
B \/x2+1

:2px2+qx+p

X +1
G'(x)=g(x) geeft 2p=2 A g=1 A p=1
p=1nAg=1

&
¢ [godr=[(x+Dyx* +13 =B -11=23+2-1=1+23
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m a N:23t.32t—1:(23)1.32t.3—1:8t_(32)t.%:§.8r .9r :§.72t

Dus N=1-72.
b N_32t—1 _32t43—1 _%.9)‘ e
- 51+] - 5t5 _S'St _IS.(S)
1 9
Dus NZE'(g)t.
¢ N=15.30,6t+1
15‘30’6HI=N
30’6”1:LN

In(3**") =In(-: N)
(0,67 + 1)In(3) =In(55) + In(V)
_InG) | In(v)
" In(3)  In(3)
In(;;) . In(v)
In(3) In(3)
5 In(;5) 5
tzg[_”T(s)} 3ty Y

t=-577+1,52In(N)
Dus ¢ =-5,77 + 1,52 In(N).

m Stel x,=p

CD:DB=1:p

0,61+ 1

0,66=-1+

}xB:3I7

f.(p)=1,(3p) geeft£+£=3_p+i
a a 2 p 2 3p
a_a _3_p
p 3p 2 2

3a a_Z_p

3
p= %a\/p=—1/§a

voldoet  voldoet niet

0(0ABC)=0A-AB=3p~fa(p)=3p(§+3 =11 p?

2
p=4/3a
B o r=—257m Y=L
63

L =280

T= —2,57111(

87-280

sp +3a
} O(ABCD)=a+3a=4a

) =-2,57In(3) = 5,65

Dus de leeftijd is ongeveer 5,65 jaar, ofwel 5 jaar en 8 maanden.

87— L
b T=10 geeft —2,57ln( & ): 10

87-L 10
In =

87-L=1,29
L =857

85,7 feet = 85,7 x 0,314 meter = 26,9 meter

Dus de lengte is ongeveer 26,9 meter.



¢ T=-2,57In 87-1L
63

m{ =L oLl -3,891T
63 2,57
87-L ~ e—3,891r
63
87 —L=~63¢""
L=87-63¢”""
Dus L=87—-63e>%",

m f(x)=x*—8 geeft f'(x)=2x

, 1 1
gp(x):1/2x+p geeft gp(x):z\/2x+p~2:\/2x+p

loodrecht snijden geeft
J(x) =g, x) A S g (x)=-1
1

¥ =8=2x+p A 2x ——=
J2x+p
. . 1
\/2x+ p =x"— 8 substitueren in 2x - ﬁ = —1 geeft

-1

2x+p

2x=—(x"—-18)
2x=—x"+38
X¥+2x—-8=0
x=2)x+4)=0
x=2 v x=—-4

x=2en 2x+p=x"—8 geeft [4+p=—4

geen oplossing

x=—4 en 2x+p=x"—8 geeft \[-8+p=8

-8+p=064
p=72
Dus voor p =72 snijden de grafieken elkaar loodrecht.
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B 2 5=0018 en 5=58 geet 470018 _5g
,018a
a+ 0,018 =1,044a
—-0,044a =-0,018
a=0,41
b=0,018 en S=63 geeft 70018 _ 63
0,018a
a+0,018=1,134
—-0,134a=-0,018
a=0,13
Het rechteroog kan tussen 0,13 m en 0,41 m scherp zien.
a+b
b S=
ab
abS=a+b
abS—a=>b
abS-1)=b
b

a=
bS -1



0,15+0,017
0,15-0,017
a+0017 1 1

0,017¢ 0,017 a

¢ b=0,017 en a=0,15 geeft S= =~ 65,49

Een grotere a geeft S=

Voor grote waarden van a nadert S tot ! Z =~ 58,82.

>

Dus S kan de waarden 59 tot en met 65 aannemen.

a y %x2=x geeft x=0
1,2 x=0

=1
=2

= el

\2
\

\ 6

[ \C) A ——
x

2 2
I=1,~[rGx") dv=1n-2" 2 - [inx'dy =Sn—[nx’] =3n—(5m- 32+ 0)=15m
0 0

1 dy 2
b y=—x* geeft —="x
Y n & dx n

. . 1
OQ P R is een vierkant, dus —x’=x
n

1
x=0v —x=1
n

x=0vVv x=n

-n =2 en dit is onafhankelijk van n.
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m a S()=100 geeft 200 — 180 - e ** =100
~180 - ¢ *=-100

029 _ 5
€ K

-0,29t=1In(3)

5
= ﬁ = 2,027
-0,29
2,027 uur is 2 uur en 0,027 X 60 = 1,6 minuut
Dus het opwarmen stopt na 2 uur en 2 minuten, dus om 17.02 uur.
b S(f)=200— 180 ¢ ** geeft S’(1)=-180- ¢ ** - 0,29
S'(t)=52,2e""

t

16.00 uur geeft t=1

S’(1)=52,2-¢*=39,06

39,06 graden per uur is 0,651 graden per minuut.

Dus de snelheid is 0,7 graden Celsius per minuut.
¢ §=200-180 ¢

180 - ¢ =200-S

oo 200 1
180 180

-0,29t=In(+ — - S)

180

_In(y - 5S)

180

-0,29
t=-3,45In(5 - = 5)

180

Dus ¢ =-3,45 In(5 — - 9).

180



